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 تعـليمات عامة

  

 يسمح باستعمال الآلة الحاسبة غير القابلة للبرمجة؛ -
 يمكن للمترشح إنجاز تمارين الامتحان حسب الترتيب الذي يناسبه؛ -
 ينبغي تفادي استعمال اللون الأحمر عند تحرير الأجوبة. -

 

 

 مكونات الموضوع

 

 ومسألة، مستقلة فيما بينها، وتتوزع حسب المجالات كما يلي: يتكون الموضوع من أربعة تمارين
 

 نقط 2.5 المتتاليات العددية  التمرين الأول

 نقط 3 الهندسة الفضائية التمرين الثاني

 نقط 3 الأعداد العقدية التمرين الثالث

 نقط 3 حساب الاحتمالات التمرين الرابع

 نقط 8.5 دراسة دالة عددية وحساب التكامل مسألة ال

 

 ln .يرمز لدالة اللوغاريتم النبيري 
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 الصفحة

  

 نقط(: 2.5) ولالأتمرين ال 

) نعتبر المتتالية   )nu 0 :المعرفة بما يلي 2u  1 و

2 2 2

2 2
n nu u


  لكل n من IN  

IN  :1nuمن  n بين أن لكل أ( (1  0.5    

IN  :من  n بين أن لكل (ب  57.0 1

2 2
1

2
n n nu u u


   المتتالية أن واستنتج( )nu  متقاربةتناقصية و . 

IN ،1nمن  nلكل نضع ( 2   nv u  

 ( بين أنأ  0.5 nv  أساسها وحدها الأول حددوية هندسمتتالية 

)ة المتتالية نهاي ثم استنتج nبدلالة  nu بكتا( ب  0.5 )nu 

0احسب المجموع ( ج  0.25 1 2 2021...S u u u u     

 نقط(: 3) ثانيالتمرين ال  

المنسوب إلى معلم متعامد ممنظم مباشر  فضاءال في  , , ,O i j k1) تين، نعتبر النقط, 1,1)A  و

(5,1, 3)B   

)لتكن   )Sالفلكة التي مركزها 3,0, 1Ω  3و شعاعهاR المستقيم ، و( )Δ المار من النقطةA الموجه و 

بالمتجهة   2, 2,1u  

  AΩ  احسب المسافة( ( أ1  52.0

المستقيمين  ( بين أنب  0.5 Δ  و( )AΩ  متعامدان  

)( استنتج الوضع النسبي للمستقيم ج  52.0 )Δ  والفلكة( )S 

2)النقطةلتكن  (2   3, 3 2 , 1)aM a a a     حيثa،  

)بين أن    0.5 2).aAM a u   واستنتج أن  aM  Δ عدد لكلa  من 

2أن  تحقق( (أ3  0.5 2 9 13 0x y z a     مستوىمعادلة لل aP  المار من
aM والعمودي على المستقيم( )Δ  

بين أن  ( ب  0.5  , 3 6ad P a Ω 

ا يكون المستوى ممن أجله نتيلال a تيحدد قيم( ج  0.5 aP  لفلكةلمماسا( )S  

 نقط(: 3) لثالثاتمرين ال  

مباشرفي المستوى العقدي المنسوب الى معلم متعامد ممنظم    , ,O u v النقط ، نعتبرAوB وC  التي ألحاقها  

1على التوالي هي               5Az i  1 و 5Bz i   5و 3Cz i   

حدد العدد العقدي  (1  0.25
Dz  لحق النقطةD  منتصف القطعة AC  
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 الصفحة

ونسبته  A الذي مركزهالتحاكي  hليكن ( 2  0.5
1

2
. حدد العدد العقدي  

Ez  لحق النقطةE  صورةB  بالتحاكيh 

وزاويته  C الذي مركزهR( نعتبر الدوران 3  0.5
2

 
 
 

 Rلدوران با Bحدد صورة  .

1Fz  لحقها التي نقطة من المستوى العقديال F( لتكن4   i     

1Dأن: تحققأ(   0.25 A F E

F A D E

z z z z

z z z z

 
  

 
  

 أن استنتجب(   0.5     , , 2AF AD ED EF    

Eحدد الشكل المثلثي للعدد ج(   0.5 F

A F

z z

z z




 AEFواستنتج طبيعة المثلث  

 .قطر لهاتنتمي الى دائرة يتم تحديد  Fو  E وD  و Aأن النقط  استنتجد(   0.5

 

 نقط(: 3) رابعالتمرين ال  

 خمس كرات خضراء لا يمكن التمييز بينها باللمس.و ءلاث كرات بيضاء وأربع كرات حمرايحتوي كيس على ث  

 كرات من الكيس . ثلاثنسحب عشوائيا وتآنيا    

 "   بالضبطوين احمر الحصول على كرتين" A ليكن الحدثان:( 1  

 "الحصول على كرة خضراء واحدة فقط "  Bو                      

  تحقق أن  (  أ  0.75
12

( )
55

p A  و  
21

( )
44

p B   

/A)أحسب ( ب  57.0 )p B ، احتمال الحدثA علما أن الحدثBهل الحدثان  .محققA  وB مستقلان ؟ 

 .الذي يربط كل سحبة بعدد الكرات الخضراء المسحوبة Xنعتبر المتغير العشوائي(  2  

  Xالعشوائيحدد قانون احتمال المتغير ( أ  1

 على الأقل احسب احتمال الحصول على كرتين خضراوين( ب  0.5

 نقط(: 58.) المسألة 

المعرفة على fنعتبر الدالة العددية    0;    :  بما يلي
 

24
( )

(0)

ln 1 ; 0

0

f x

f

x x x



  



   

و    C  المنحنى الممثل للدالةf  في معلم متعامد ممنظم( ; i, j)O  : الوحدة(1cm ) 

limأحسب ( 1  .570 ( )
x

f x


 حدد الفرع اللانهائي للمنحنىثم   C   بجوار  

 0اليمين في متصلة علىfبين أن الدالة  أ( (2  0.5

 ثم أول النتيجة هندسيا 0 اليمين فيعلى f( أدرس قابلية اشتقاق الدالةب  0.5
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 الصفحة

 

بين أن  أ((3   .570
3'( ) 2 (ln 1) (2ln 1)f x x x x  

من المجال  xلكل   0,  

  f( ضع جدول تغيرات الدالة ب  0.5

من المجالxكللأن  علما( ( أ4  0.5 0, دينا ل
2"( ) 2 (6ln 5) lnf x x x x ادرس إشارة"( )f x على 

المجال         0, 

 

المنحنى ( استنتج أن ب  0.5 C نقطتي انعطاف يتم تحديد أفصوليهما يقبل 

المنحنى ( أ( أنشئ 5  1 C   في المعلم( ; i, j)O    : 1.6)نأخذe     2و 7.2e ) 

ب( باستعمال المنحنى   0.5 C   حدد عدد حلول المعادلة 2 ln 1 1x x  
   

بما يلي : المعرفة على  g( نعتبر الدالة العددية 6   ( )g x f x  

 زوجية  gأ( بين أن الدالة   0.5

ب( أنشئ   0.5 gC   المنحنى الممثل للدالةg   في نفس المعلم( ; i, j)O 

نضع ( أ( 7  0.5 4

1

ln 1
e

I x x dx  ، ،أثبت أن باستعمال مكاملة بالأجزاء
56

25

e
I


    

المعرفة على hب( نعتبر الدالة العددية   0.5 0, : بما يلي   
25( ) ln 1h x x x  

 أن:تحقق من     4( ) 5 ( ) 2 ln 1h x f x x x    

 أن:ج( استنتج   0.5
1

1 2
( )

5 5

e

f x dx I  

بين المنحنىاحسب مساحة حيز المستوى المحصور ( د  0.5 C والمستقيمين اللذين  ومحور الأفاصيل 

1xمعادلتيهما       و x e 


